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Zadatak 1. Na�i sve funkcije f : R→ R takve da za sve x, y ∈ R va�i

xf(x + f(y)) = (y − x)f(f(x)).

Zadatak 2. Neka u trouglu ABC upisana kru�nica dodiruje stranice BC, CA i AB
u taqkama D, E i F , redom. Pretpostavimo da postoji taqka X na pravoj EF takva
da je

^XBC = ^XCB = 45◦.

Oznaqimo sa M sredixte luka BC, koji ne sadr�i taqku A, kru�nice opisane oko
trougla ABC. Dokazati da prava MD sadr�i taqku E ili taqku F .

Zadatak 3. Za svaki prirodan broj n oznaqi�emo sa ω(n) broj razliqitih prostih
delilaca od n (na primer: ω(1) = 0, ω(12) = 2 ). Na�i sve polinome P (x) sa celo-
brojnim koeficijentima, takve da kad god je n prirodan broj koji zadovoǉava uslov
ω(n) > 20232023, onda je P (n), tako�e, prirodan broj koji zadovoǉava

ω(n) > ω(P (n)).

Zadatak 4. Na�i najve�i ceo broj k, k 6 2023, za koji va�i: kad god Danica oboji
taqno k brojeva skupa {1, 2, . . . , 2023} u crveno, Vukaxin mo�e obojiti neke od pre-
ostalih neobojenih brojeva u plavo, tako da je zbir crvenih brojeva jednak zbiru
plavih brojeva.

Vreme za izradu zadataka: 4 sata i 30 minuta
Svaki zadatak vredi 10 bodova.


